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Rezultate

I Pentru un fascicul F de grupuri abeliene de bază X se defineşte W(F)
(fasciculul (flasc) de secţiuni arbitrare ı̂n F)

I Teoremă Fie
0 −→ F ′ −→ F −→ F ′′ −→ 0

un şir exact de fascicule de grupuri abeliene de bază X , cu F ′ flasc.
Pentru orice U ⊂ X deschis

0 −→ Γ(U,F ′) −→ Γ(U,F) −→ Γ(U,F ′′) −→ 0

este un şir exact de grupuri abeliene.

I Teoremă Fie
0 −→ F0 −→ F1 −→ F2 −→ . . .

un şir exact de fascicule flasce de grupuri abeliene. Pentru orice U ⊂ X
deschis

0 −→ Γ(U,F0) −→ Γ(U,F1) −→ Γ(U,F2) −→ . . .

este un şir exact de grupuri abeliene.
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un şir exact de fascicule flasce de grupuri abeliene. Pentru orice U ⊂ X
deschis

0 −→ Γ(U,F0) −→ Γ(U,F1) −→ Γ(U,F2) −→ . . .
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Bibliografie

Rezultate

I Pentru un fascicul F de grupuri abeliene de bază X se defineşte W(F)
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este un şir exact de grupuri abeliene.

I Teoremă Fie
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Notaţii

I F fascicul de grupuri abeliene de bază X

I W0(F) :=W(F) fasciculul (flasc) de secţiuni arbitrare ı̂n F
I morfisme naturale

F j0−→W0(F)
p0

−→W0(F)/j0(F)
j1−→W

(
W0(F)/j0(F)

)
;

se notează d0 := j1 ◦ p0;W1(F) :=W
(
W0(F)/j0(F)

)
I Inductiv, pentru q ≥ 1

Wq+1(F) :=W
(
Wq(F)/dq−1(Wq−1(F))

)
dq = jq+1 ◦ pq, unde

Wq(F)
pq−→Wq(F)/dq−1(Wq−1(F))

jq+1

−→Wq+1(F)

I Z1(F) :=W0(F)/j0(F); Zq(F) :=Wq(F)/dq−1(Wq−1(F)) (q ≥ 1)
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I F fascicul de grupuri abeliene de bază X
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Bibliografie

Notaţii
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Rezultat

Teoremă. Fie F un fascicul de grupuri abeliene de bază X .
(W•(F), j) formează o rezoluţie a lui F , numită rezoluţia canonică
flască (rezoluţie Godement).
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Axiome

X spaţiu topologic. O teorie de coomologie pentru X cu coeficienţi
ı̂n fascicule de grupuri abeliene constă din a indica

(i) un grup abelian ′Hq(X ,F), ∀q ∈ Z,∀F

(ii) un morfism f ∗ :′ Hq(X ,F) −→′ Hq(X ,G) pentru orice
morfism f : F −→ G şi pentru orice q

(iii) morfisme de legătură δq : Hq(X ,F ′′) −→′ Hq+1(X ,F ′)
(q ∈ N) asociate oricărui şir exact scurt
0 −→ F ′ −→ F −→ F ′′ −→ 0

I aşa ı̂ncât sunt verificate următoarele proprietăţi:
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Axiome (”functorialitatea”)

(a) id : F → F induce id :′ Hq(X ,F)→′ Hq(X ,F), ∀q;

(b) dacă diagrama
F //

��

G

��
H

comută, atunci, pentru orice q, diagrama de mai jos comută

′Hq(X ,F) //

&&

′Hq(X ,G)

��
′Hq(X ,H)
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Axiome (”functorialitatea lui δ”)

(c) dacă

0 // F ′ //

��

F //

��

F ′′ //

��

0

0 // G′ // G // G′′ // 0

este o diagramă comutativă ı̂n care liniile sunt şiruri exacte de
fascicule, atunci, pentru orice q, diagrama de mai jos comută

′Hq(X ,F ′′) //

��

′Hq+1(X ,F ′)

��
′Hq(X ,G′′) // ′Hq+1(X ,G′)
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Axiome (”functorii ′H0 şi Γ sunt izomorfi”)

(d) ′Hq(X ,F) = 0 pentru q < 0 şi ′H0(X ,F) ' Γ(X ,F) astfel
ı̂ncât pentru orice morfism F −→ G diagrama de mai jos
comută:

′H0(X ,F)
' //

��

Γ(X ,F)

��
′H0(X ,G)

' // Γ(X ,G)
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Axiome (”un şir exact scurt induce un şir exact lung ı̂n
coomologie”)

(e) dacă 0 −→ F ′ f−→ F g−→ F ′′ −→ 0 este un şir exact scurt de
fascicule, atunci şirul

. . . −→ Hq(X ,F ′′) δq−→ ′H
q+1

(X ,F ′) f ∗−→ ′H
q+1

(X ,F)
g∗−→ ′H

q+1
(X ,F ′′) −→ . . .

este exact
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Rezoluţia canonică a unui fascicul

Caracterizare axiomatică
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Axiome (”coomologia fasciculelor flasce”)

(f) dacă F este un fascicul flasc, atunci ′Hq(X ,F) = 0, pentru
orice q ≥ 1.
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