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Fascicule flasce

Rezultate

» Pentru un fascicul F de grupuri abeliene de bazi X se defineste W(F)
(fasciculul (flasc) de sectiuni arbitrare in F)
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Fascicule flasce

Rezultate

» Pentru un fascicul F de grupuri abeliene de bazi X se defineste W(F)
(fasciculul (flasc) de sectiuni arbitrare in F)

> Teorema Fie
0—F —F—F"—0

un sir exact de fascicule de grupuri abeliene de bazi X, cu F' flasc.
Pentru orice U C X deschis

0—T(U,F)—TWUF) —TWUF')—0

este un sir exact de grupuri abeliene.
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Fascicule flasce

Rezultate

» Pentru un fascicul F de grupuri abeliene de bazi X se defineste W(F)
(fasciculul (flasc) de sectiuni arbitrare in F)

> Teorema Fie
0—F —F—F"—0

un sir exact de fascicule de grupuri abeliene de bazi X, cu F' flasc.
Pentru orice U C X deschis

0—T(U,F)—TWUF) —TWUF')—0
este un sir exact de grupuri abeliene.

» Teorema Fie
0—F —F —F — ...

un sir exact de fascicule flasce de grupuri abeliene. Pentru orice U C X
deschis

0—I(U,F) —T(U,F)—T(UF)—...

este un sir exact de grupuri abeliene.
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Rezolutia canonica a unui fascicul

Notatii

» F fascicul de grupuri abeliene de baza X
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Rezolutia canonica a unui fascicul

Notatii

» F fascicul de grupuri abeliene de baza X
> WO(F) := W(F) fasciculul (flasc) de sectiuni arbitrare in F
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Rezolutia canonica a unui fascicul

Notatii

» F fascicul de grupuri abeliene de baza X
> WO(F) := W(F) fasciculul (flasc) de sectiuni arbitrare in F

» morfisme naturale
;0 0 0 -1 0
F L WU(F) S WAF) o F) W (W (}')/jo(]_—)) ;

se noteazd d° := jl o X, WHF) := W (WO(}—)/J'O(]:))
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Rezolutia canonica a unui fascicul

Notatii

» F fascicul de grupuri abeliene de baza X
> WO(F) := W(F) fasciculul (flasc) de sectiuni arbitrare in F

morfisme naturale
FLwoF) 2y WO(]:)/J'O(]:) T (WO(]:)/J'O(]:)) ;

se noteazd d® := j' o p°, WH(F) := W (WO(]:)/J'O(}'))
» Inductiv, pentru g > 1

WEHI(]_—) =W (Wq(f)/dqfl(wqfl(]:)))
d? = j9%1 o p9, unde

Wq(]:) Lq) Wq(]:)/dq—l(wq—l(]_—)) E) Wq+1(]_-)
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Rezolutia canonica a unui fascicul

Notatii

» F fascicul de grupuri abeliene de baza X
> WO(F) := W(F) fasciculul (flasc) de sectiuni arbitrare in F

morfisme naturale
FLwoF) 2y WO(]:)/J'O(]:) T (WO(]:)/J'O(]:)) ;

se noteazd d° := jl o X, WHF) := W (WO(}—)/J'O(]:))

» Inductiv, pentru g > 1
WHHF) 1= W (WIE)/ga-1owa-1(7)) )
d? = j7*1 6 p9, unde
WAF) £ W) g gyt (7)) 25 W)

> ZN(F) = WO(]:)/J-O(]_—); Z9(F) = Wq(]:)/dq—l(wq—l(]_—)) (g>1)

Mihai-Sorin Stupariu Introducere in teoria fasciculelor - Curs 8



Rezolutia canonica a unui fascicul

Rezultat

Teorema. Fie F un fascicul de grupuri abeliene de baza X.
(W?*(F),j) formeazd o rezolutie a lui F, numit3 rezolutia canonicid
flascd (rezolutie Godement).
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Caracterizare axiomatica

Axiome

X spatiu topologic. O teorie de coomologie pentru X cu coeficienti
n fascicule de grupuri abeliene consta din a indica

(i) un grup abelian 'HY(X, F), Vq € Z,VF
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Caracterizare axiomatica

Axiome

X spatiu topologic. O teorie de coomologie pentru X cu coeficienti
n fascicule de grupuri abeliene consta din a indica

(i) un grup abelian 'HY(X, F), Vq € Z,VF

(it) un morfism * " HI(X,F) —' HI(X,G) pentru orice
morfism f : F — G si pentru orice g
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Caracterizare axiomatica

Axiome

X spatiu topologic. O teorie de coomologie pentru X cu coeficienti
n fascicule de grupuri abeliene consta din a indica

(i) un grup abelian 'HY(X, F), Vq € Z,VF
(it) un morfism * " HI(X,F) —' HI(X,G) pentru orice
morfism f : F — G si pentru orice g
(i) morfisme de legdturs 69 : HI(X, F") —' HI*Y(X, F')
(g € N) asociate oricdrui sir exact scurt
0 —F —F—F' —0
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Caracterizare axiomatica

Axiome

X spatiu topologic. O teorie de coomologie pentru X cu coeficienti
n fascicule de grupuri abeliene consta din a indica

(i) un grup abelian 'HY(X, F), Vq € Z,VF

(it) un morfism * " HI(X,F) —' HI(X,G) pentru orice
morfism f : F — G si pentru orice g

(i) morfisme de legdturs 69 : HI(X, F") —' HI*Y(X, F')
(g € N) asociate oricdrui sir exact scurt
0 —F —F—F' —0

> asa incat sunt verificate urmatoarele proprietati:
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Caracterizare axiomatica

Axiome (" functorialitatea”)

(a) id : F — Finduce id " HI(X, F) =’ HY(X,F), Vq;
(b) daca diagrama

F—>g

AN

H
comutd, atunci, pentru orice g, diagrama de mai jos comuta

"HI(X,F) ——"H9(X,G)
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Caracterizare axiomatica

Axiome (" functorialitatea lui 0")

(c) daca
0 F' F F 0
0 g g G" 0

este o diagrama comutativa Tn care liniile sunt siruri exacte de
fascicule, atunci, pentru orice g, diagrama de mai jos comuta

"HY(X, F") ——"HT™ (X, F')

| |

lHq(X, g//) - /Hq+1(X’ gl)
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Caracterizare axiomatica

Axiome (" functorii 'H® si [ sunt izomorfi")

(d) "H9(X,F) = 0 pentru q < 0 si 'HO(X, F) ~ (X, F) astfel
ncat pentru orice morfism F — G diagrama de mai jos
comuta:

"HY(X,F) ——=T(X,F)

L

"H(X,G6) ——=T(X,0)
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Caracterizare axiomatica

Axiome ("un sir exact scurt induce un sir exact lung n
coomologie”)

v f .
(e) daci 0 — F' — F &5 F” — 0 este un sir exact scurt de
fascicule, atunci sirul

s HIX, F) 2L T X FY) L T X F) S THTT (X F) —

este exact
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Caracterizare axiomatica

Axiome (" coomologia fasciculelor flasce”)

(f) dacd F este un fascicul flasc, atunci "H9(X, F) = 0, pentru
orice g > 1.
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