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1. (Pregatiri pentru introducerea conceptelor de fibra a unui fascicul si de spatiu etalat) Fie X
un spatiu topologic si F un prefascicul de baza X.

a) Demonstrati ca ~ (definita prin (U, sy) ~ (V,sy), cu U,V € V(z),sv € F(U),sy € F(V) & exista
W C UnNV astfel ca pf,(su) = ply;(sw)) este o relatie de echivalenta.

b) Fie V C U doi deschisi, s € F(U). Daca t = p¥(s), atunci ¢, = s, pentru orice z € V.

c) Fie s € F(U),t € F(V) sectiuni ale lui F. Demonstrati cd {z € X|s, = t,} este o multime deschisa.

2. (Verificarea proprietatilor de spatiu etalat) Fie X un spatiu topologic, F un prefascicul. Fie
m: F — X aplicatia naturald. Demonstrati cd 7 este: (i) surjectivé; (ii) continud; (iii) homeomorfism local.

3. (Inelul de germeni de functii C*>°) Fie X o varietate diferentiabila si fie & := C$ fasciculul (de germeni)
de functii C*° pe X. Demonstrati ca, pentru orice x € X, fibra &, este un inel local, descriind unicul ideal
maximal.

4. (Prefasciculul asociat unui spatiu etalat) Fie (S, 7) un spatiu etalat. Detaliati constructia prefasci-
culului de sectiuni 8" asociat si verificati axiomele de prefascicul.

5. (Morfism de prefascicule de la un prefascicul la fasciculul de sectiuni asociat) Fie F un prefascicul,
F' fasciculul de sectiuni asociat si fie ® = (®y) definitd prin @y (s) =5 (VU C X deschis). Demonstrati cid @
este un morfism de prefascicule.

6. (Verificarea axiomei de separare pentru spatii etalate: diferenta dintre cazul C* si cazul C¥)

a) Consideram o varietate diferentiabila X si fasciculul C§. Arétati, printr-un exemplu, ca topologia de pe
spatiul etalat asociat nu este Hausdorff.

b) Consideram o varietate analiticd X si fasciculul C§. Demonstrati ca topologia de pe spatiul etalat asociat
este Hausdorff.

7. (Exemple de fascicule asociate unor prefascicule) Determinati fasciculizatul pentru:
a) prefasciculul de functii constante;

b) prefasciculul de la Exercitiul 5, Seminar 1.



